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BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Problema 1 (20 de puncte)
a) Determinati x € [1, +0) stiind ca: |2 — 2x| + Va2 — 14+ 1 + x2 = 2x.
b) Demonstrati ci ava + bvVb + cvc = 3Vabc , (V) a, b, c>0.
Solutie:
a) x21=|2-2x|=2x-2
2x =2+ V2 —14+1+x2=2x=2x2—-14+Vx2—1=0,x € [1,4),
>VxZ2—1(Vx2—1+4+1)=0,x € [1, +0),
>x=1
b) ava= @y, bvb = (Wh)?, eve = (Vo)?
M. = M = (Va)* + Wb)* + (Ve)* = 3 3\/(\/5)3(‘/5)3(\/5)3

Finalizare

Problema 2 (20 de puncte)

(2p)

(3p)
(2p)
(3p)
(3p)
(4p)
(3p)

In AABC se considera punctele D, E si F astfel incat punctul D este mijlocul segmentului AB,

E un punct cu proprietatea ca AE = %R si punctul F astfel incat CF =BC.
a) Sa se arate ca DE = %ﬁ + gﬁ"

b) Sa se demonstreze ca punctele D,E si F sunt coliniare.

¢) Daca BE N AF= {M}, sa se afle numarul real a stiind ca DM = a - BF.

Solutie:

a) DE =DA+AE =SBA+-AC = —>AB +> (4B +BC) = AB +>BC
b) DF =DB + BF = %E + 2BC = 3DE - D,E,F sunt coliniare
¢) InAABF, AC este mediand, AE = 2EC, deci E este centrul de greutate

Atunci BM este mediand, deci DM este linie mijlocie, iar DM = %ﬁ sia= % .

Problema 3 (20 de puncte)

(6p)
(6p)
(4p)
(4p)

a) Se considera progresia aritmetica (a,),»1 in care a; + a2 =9 si a; + a3 = 7. Aratati

cd a; —ajo1 = 100.



b) Stiind cd a > —1 demonstrati ca (1 + a)” > 1 + na, (V) n € N.
Solutie:
a) a,—a, =—2de unde obtinem r = -1, apoi gasim

ar=35. (5p)
alo1 = —95 si apoi a; —ajo1 = 100. (5p)
b) Etapa de verificare (3p)
Etapa demonstratiei. (6p)
Concluzie. (1p)

Problema 4 (30 de puncte)
O pasdre pleaca dintr-un punct A si parcurge in prima zi 1 km, apoi 2 km in a doua zi, 4 km in
a treia zi, 8 km 1n a patra zi si tot asa in continuare.
a) Cati km a parcurs pasareaina 11-a zi?
b) Care este distanta parcursa dupa 13 zile?
c) Presupunand ca pasirea se deplaseaza in fiecare zi in linie dreapta (nepastrand directia
de deplasare) demonstrati cd ea nu se poate intoarce in punctul initial A.

Solutie:
a) di= 1,dy=2"d3=22dy=2°= d;; =2'"=1024. (10p)
b) d=1+ 2V 4+ 22 423 4 ... 4 212=213 _1=8191 (10p)

c) Presupunem ca pasarea revine in punctul A si astfel se obtine poligonul convex
AAA;....Aq cu lungimile laturilor di =AA; = 1, d2 =A1A2 = 2!, d3 =AxA3 =2%,..., dn
=An-1An = 2" si A,A = 2", Stiind ci lungimea unei laturi a unui poligon este mai mica
decat suma lungimilor celor laturi = AyA < AA1 + A1A2 + AoAs + ... + Ap1An =
<1421+ 224+ 2 =320 < 27— 1 (F).

Deci, pasarea nu se poate intoarce in punctul initial A. (10p)



